Osnove matematic¢ne analize
Vaje 4

1. Izrac¢unaj naslednje limite zaporedij:
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Resitve: (a) —3, (b) 3, (c) 0, (d) 1.
2. * Dokazi, da je zaporedje, podano kot

-2
ap =0, apy1 = ma
konvergentno in izracunaj njegovo limito.
Resitev: Zaporedje je padajoée in navzdol omejeno z —1, zato je konvergentno. Limita je —1.
3. Dokazi, da je zaporedje, podano kot
ap = =3, py1 =€ — 1,

konvergentno in izra¢unaj njegovo limito. Kaj pa ¢e vzamemo za prvi ¢len zaporedja ag = 37

Resitev: Zaporedje je narasS¢ajoce in navzgor omejeno z 0, zato je konvergentno. Limita je 0. Ce za prvi ¢len vzamemo 3, je 8e vedno narasc¢ajoce,

vendar ni navzgor omejeno in zato ne konvergira.

4. * Izra¢unaj limite naslednjih zaporedij.
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Resitve: (a) 1, (b) €2, (c) 1, (d) 0.

5. * Podani sta vrsti

oo 2 o
; Y P ) ter ;(—1)”71.

Za vsako izmed omenjenih vrst

(a) ugani in dokazi formulo za n—to delno vsoto ter

(b) po definiciji izra¢unaj vsoto vrste, ¢e obstaja.

Resitve: Prva vrsta konvergira k %, delne vsote so s, = % - %ﬁ-l — %_'_2 Druga vrsta divergira, ker je alternirajoca, ¢leni pa ne konvergirajo k

0.

6. Izracunaj vsoto naslednjih geometrijskih vrst.



(a) * 32, 1 (d) 3, 352

(b) >o0ls g (e) * D02 (%), za tiste z € R, za katere
(c) *3/2+1+2/3+4/9+8/27+ ... vrsta konvergira.

Resitve: (a) 5, (b) 57, (¢) 3, (d) — %, () g

7. Izracunaj obseg Hilbertove krivulje.
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